TRYGONOMETRIA

Temat: TOZSAMOSCI TRYGONOMETRYCZNE

PRZYPOMNIENIE WEASNOSCI FUNKCJI TRYGONOMETRYCZNYCH:

sin
teo =
cosa
cosa
ctga = —
sin o
tga =
ctga
1
ctgot = ——
tga
tga-ctga =1
sina+cos’a=1

Powyzsze wlasnosci funkcji trygonometrycznych przydatne sg do udowodniania tozsamosci
trygonometrycznych czyli do sprawdzania, czy podane wzory sa prawdziwe dla dowolnego
kata a. Nalezy sprawdzi¢, czy lewa strona wzoru jest rowna jego prawej stronie. Jezeli tak
nie jest, to wzor nie jest tozsamoscig. Wlasnosci w ramce powyzej sg przyktadami
najprostszych tozsamosci.

Uwaga:
Przyktad 1 .
| _sina +cosa
Sprawdzamy, czy 1+ciga = Sng Przez L oznaczaé
bedziemy lewg strone
sin+cosa sina  cosa rownosci,
P= _ = — + — =l+ctga=1L litera P
sina sina  sina a literg I prawg strong.

.............................................................................................................

Przyktad 2
. 2 . 2
(sma+cosa) +(sma—cosa) =2
. 2 . 2 ) 2 .
L=(s1na+cosa) +(s1na—cosa) =sin“a@+cos” a+2sina-cosa +
+sin“a+cos’a—2sina-cosa=1+2sina-cosa+1-2sina-cosa =2
zatem L =P

Korzystalismy ze wzorow skroconego mnozenia oraz z jedynki trygonometrycznej.



Przyktad 3
cosa N cosa 2

l+sina 1-sina cosa

j__cosa  cosa cosa(l —sina) N cosa(l+sina)
l+sinag l-sina (+sina)(l-sina) (A+sina)(l-sina)
_cosa—cosa-sina+cosa+cosa-sina  2cosa  2cosa 2 p
(1+sina)(1-sina) l1-sina  cos’a cosa
Korzystalismy ze sprowadzania utamkow do wspdlnego mianownika oraz
Jjedynki trygonometrycznej.
DOPROWADZANIE WYRAZEN TRYGONOMETRYCZNYCH
DO PROSTSZYCH POSTACI
z zastosowaniem wiasnosci funkcji trygonometrycznych, wzorow redukcyjnych
i jedynki trygonometrycznej
Przyktad 4
o . -no SIN37° . o ,. Sin37° o . 0
1g37" -sin 53" = ———-sin(90° —37°) = ————-c0s37" =sin37
cos37 cos37
Przyktad 5
1-sin’ & cos’ & cosa-cosa  cosa
; = = = =clga
sin@-cosa Sin@-cosa Sin@-cosa  sinQ
Przyktad 6
cosa +iga-sinad cosa fga-sina  cosa . cosa .
= + =— +sing =cosa-——+sina =
ga go go Sin & sin o
cosa
2 : 2 2 c 2
_cos"a sin"a cos’atsin’a 1
sinad  siha sin sin

..............................................................................................................

Przyktad 7

1
ctg(90° —a) -ctga =tga - ctga =tga - —— =1
tga



Przyktad 8

sina cosa _ sina cosa

: = 1
sin(90° — ) co0s(90° —a) cosa sina
- sintae .
Przyktad 9  Upros¢ wyrazenie |—cos’ g cost g ! oblicz jego wartos$¢ dla o= 60°.
. .3
sinf @ sina . . o A3
— = =sina sina =sin 60" = —
l-cos"a sm’a 2

r s . . c 2 2 . . . r s
Przyktad 10 Upro$¢é wyrazenie SIn”~ & —cos” & i oblicz jego warto$¢ dla o= 60°.

. 2 2
sin> @ —cos’ a =(1—cos’ a)—cos’ a =1-2cos’ &

2
1-2cos’> @ =1-2cos” 60° :1—2-(%j :1—%:1—

L
4 2 2

PRACA DOMOWA_:
ZAD. 331 a,b,c - STR. 402

ZAD. 332 a,b,c - STR. 402



